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Annotatsiya: Ushbu maqolada dastlab, (D ' Ty )topologik fazoda yaqinlashish va

abiiy
tekis yaqinlashish tushunchalari va # baza kiritiladi. So‘ngra [] da uzluksiz hamda 4 da
tekis yaqinlashuvchi akslantirishlar fazosini C i (D ) deb belgilab, ushbu fazoning Tixonov
fazosi bo‘lishi isbotlanadi.

Kalit so‘zlar: Toplogik fazo, tabiiy topologiya, baza, uzluksiz, tekis yaqinlashish, atrof,
Hausdorf fazosi, Tixonov fazosi.

@ ,Ttabiiy) topologik fazoda u :{Ol(r): rell,nell} ochiq atroflar oilasi berilgan

n

bo‘lsin. To‘g'ri chizigda tabiiy topologiya intervallar orqali aniqlanadi.

1-ta’rif. (J,7) topologik fazoning ixtiyoriy ochiq qism to‘plamini 4 oilaga tegishli
to‘plamlar birlashmasi sifatida ifodalash mumkin bo‘lsa, ¢ oilaga (] ,7) topologik fazoning
bazasi deb ataladi.

2-ta'rif. Bizga E to‘plamda aniglangan (f ) _, ketma-ketlik va f funksiya berilgan

nell

bo‘lsin. Agar ixtiyoriy & >0 uchun shunday N (6‘) natural son topilib, barcha N> N (8) va

ixtiyoriy X € E uchun |fn(X)— f(X)| <& tengsizlik oTinli bolsa, (f ) _, ketma-ketlik E

nel
to‘plamda f funksiyaga tekis yaqginlashadi deyiladi.
3-ta’rif. Bizga X,Y topologik fazolar, f:X —Y akslantirish va Xe€ X nuqta

berilgan bo‘lsin. Agar y = f (X) nuqtaning ixytiyoriy V atrofi uchun X nuqtaning U atrofi
mavjud bo‘lib, U f_l(\/ ) munosabat bajarilsa f : X —Y akslantirish X nuqtada uzluksiz
deyiladi.

Ta’kidlash lozimki, f : X —Y akslantirish X ning ixtiyoriy nuqtasida uzluksiz bo‘lsa,

ushbu akslantirish X da uzluksiz deyiladi va X dagi barcha uzluksiz akslantirishlar to‘plami
C(X,Y) kabi belgilanadi. Barcha uzluksiz f :[] —[] funksiyalar to‘plamini C(]) kabi

belgilaymiz.
Berilgan & >0 sonva A € i uchun quyidagi to‘plamni kiritamiz:

A ={(f,9)eC)xCO):[f(X)-g(X)|< & xeA}.
{A : Aeu,eell }to'plamlar sistemasi C(U)da tekis yaginlashishlar uchun baza

bo‘lishini oson isbotlash mumkin.
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topologiyasi deb ataladi va hosil bo‘lgan fazo Cﬂ’u (D ) kabi belgilanadi, ya'ni [] da uzluksiz

o,

4-ta'rif. Tekis yaqinlashish orqali hosil gilingan topologiya # da tekis yaqinlashish

hamda 4 da tekis yaqinlashuvchi akslantirishlar fazosi.
Berilgan f e C(J), AclJ va &>0 uchun

V(f,Ae)={geC): |f(x)-g(x)|<e xeA}

to‘plamni qaraylik. U holda har bir f e C(U) uchun {V (f,A&): Ae u,& >0} oila
C,.(7) uchun f da ochiq atroflar bazasini tashkil giladi.

Teorema. C (T) - Tixonov fazosi bo‘ladi.

Isbot. C s (D ) Tixonov fazosi ekanligini isbotlashda U 4 birlashma [] da zich
ekanligidan foydalanamiz. C o (D ) tixonov bo‘lishi uchun uning to‘la regulyar va Hausdorf
fazo bo‘lishini ko‘rsatamiz. To‘la regulyar ekanligi C 2 (D ) ning topologiyasi tekis

yaqinlashish orqali qurilganligidan kelib chigadi.
Faraz qilaylik, U 4 birlashma U da zich va f,ge Cﬂ’u () funksiyalar f = g shartni

f)-90)
4

qanoatlantirsin. Belgilangan Z €[] nuqtada f(2)#g(z) va ¢:= o‘lsin. U

to‘plam esa z nuqtaning | f (X) — g(x)| > 2¢& (barcha X €U ) shartni ganoatlantiruvchi ochiq
atrofi bo'lsin.
Uy birlashma [ da zich bo‘lganligidan A€ & uchun shunday y € AU element

f(y)-h(y)<e va |g(y)-h(y)|<e

topiladi. Agar heV(f,A &)V (g, A &) bolsa,
tengsizliklar hosil bo‘ladi. Bundan

£ (y)—9(y)|=|f (¥)=h(y) +h(y) - g(y)| < 2¢
ekanligi kelib chiqadi, bu esa y €U tasdiqga ziddir. Demak, Cﬂ’u (D ) Hausdorf fazosi

boladi. Faraz qilaylik, Uy birlashma [ da zich emas. Belgilangan z €[] \U,u nuqta va

f(z)=1va f (U 1) ={0} shartni qanoatlantiruvchi f € C(UJ) funksiya olamiz. U holda

barcha A€y va £€>0 uchun f eV (0,A &) ekanligidan C#'U(D) Hausdorf fazosi

bo‘lmasligi kelib chigadi. Teorema isbot bo‘ldi.
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